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Proba scrisa
MATEMATICA
Varianta 3
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de patru ore.
LFELADATSOR (30 pont)

1. Adottaz E(z)= kifejezés, ahol zOOC\R.

22 +3z+1
1
Sp | a) Hatdrozza meg a zOC\R szdmokat, amelyekre E (z) = 3

5p | b) Igazolja, hogy barmely olyan z[OJC\R esetén, amelyre |z| =l,az E (z) valds szdm!

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy ha F (z) val6s szdm, akkor |z| =1.

2. Adott az A -ban derékszogli ABC hiromszoég. Az ABC és ACB szdogek BM és CN szogfelezdi
az I pontban metszik egymadst, ahol M JAC, NOAB.A P pontaz MN szakasz felezOpontja, és a
D pontrajta van a BC -n ugy, hogy MD O BC.

S5p | a) Igazolja, hogy az MB félegyenes az AMD szog szogfelezdje!

5p | b) Bizonyitsa be, hogy Al = DI .

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy a PI és BC egyenesek merdlegesek egymadsra!

ILFELADATSOR (30 pont)

1. Adottaz n, n =2 természetes szam €s (G,o) egy olyan csoport, amelyben x" =¢, barmely xOG

z z *
esetén, ahol e a (G,o) csoport semleges eleme és x¥ =xoxo...ox, KkON".
- ——

k —szor x

S5p | a) Ha xOG igazolja, hogy, x-nek a ,,o” miivelet szerinti szimmetrikusa £

5p | b) Ha n =2 bizonyitsa be, hogy a (G,o) csoport kommutativ!
5p | ¢) Legyen f:Q - G egy (@,+) és (G,o) csoportok kozotti morfizmus. Igazolja, hogy f(x) =e,

barmely x raciondlis szam esetén!
2

T+
2. Adottaz f:R - R, f(x)=x+ln 5 fliggvény.
x“+2
2x
xOR.

5p | a) Igazolja, hogy f'(x) =I+W,

Sp | b) Hatarozza meg az f fiiggvény grafikus képe azon érint6jének egyenletét, amely parhuzamos az
f fuggvény grafikus képének +oo - hez tartozé ferde aszimptotdjavall

5p | ¢) Barmely nON" esetén jelolje S, a g:R - R, g(x) :f(x)—x+ln()c2 +2) fliggvény grafikus
képe, az Ox tengely, valamintaz x =0 és x =n egyenletli egyenesek altal hatdrolt sikidom teriiletét.

Bizonyitsa be, hogy lim (% Sn) =+ .

n— +oo
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IILFELADATSOR (30 pont)

Az alabbiakban a VIII. osztdlyos matematika tanterv egy részlete lathatd.

Competente specifice si exemple de activitati de invitare

Clasa a VIII-a

1.1. Recunoasterea apartenentei unui numar real la o multime

- Reprezentarea pe axa numerelor a intervalelor de numere reale

- Reprezentarea pe axa numerelor a intervalelor facdnd legdtura intre tipurile de intervale gi
submulgimile dreptei

- Identificarea apartenentei unui element la o multime definita printr-o proprietate a elementelor ei

2.1. Efectuarea unor operatii cu intervale numerice reprezentate pe axa numerelor sau cu multimi

definite printr-o proprietate a elementelor ei

- Reprezentarea pe axa numerelor a intersectiei a doud intervale

- Reprezentarea pe axa numerelor a reuniunii a doud intervale cu intersectia nevida

- Verificarea faptului ca un numadr este solutia unei inecuatii

- Verificarea apartenentei unui obiect la o multime pe baza unei/unor proprietati a/ale elementelor
acesteia

3.1. Utilizarea unor procedee matematice pentru operatii cu intervale si rezolvarea inecuatiilor in
R

- Aproximarea numerelor reale pentru reprezentarea unor intervale

- Reprezentarea unui interval sub forme echivalente (notatie, reprezentarea pe axa numerelor)

- Transformarea unei inecuatii intr-o inecuatie echivalentd folosind proprietdtile relatiei de ordine

4.1. Folosirea terminologiei aferente notiunilor de multime, de interval numeric si de inecuatii
- Utilizarea terminologiei specifice intervalelor de numere reale in contexte interdisciplinare

*
- Rezolvarea unei inecuatii de forma |ax +b| <c (S) unde al0R , b, cOR

- Selectarea, dintr-o multime data, a elementelor care verifica o conditie suplimentara

5.1. Interpretarea unei situatii date utilizand intervale si inecuatii
- Rezolvarea unor inecuatii de forma ax+b <0, (>, <, 2) , unde a DR*, bOR

- Descrierea multimii solutiilor unei probleme printr-o proprietate care le caracterizeazd
a

- Rezolvarea de inecuatii de forma <0, (>, <, 2), unde a, b D]R*, cOR

bx+c

6.1. Rezolvarea unor situatii date, utilizind intervale numerice sau inecuatii

- Estimarea erorii unui calcul aproximativ cu numere reale

- Utilizarea de estimari pentru a compara/ordona numere reale in diferite contexte
- Modelarea unei situatii concrete utilizind inecuatii studiate

- Interpretarea solutiilor unei inecuatii in rezolvarea unor probleme concrete

[]

Domeniu de

. Continuturi
continut

Multimi. | 1. INTERVALE DE NUMERE REALE. INECUATII iNR

Numere | ¢ Multimi definite printr-o proprietate comuna a elementelor lor

* Intervale numerice si reprezentarea lor pe axa numerelor; intersectia §i reuniunea
intervalelor

* Inecuatii de forma ax+b =0 , (S, <, >) ,unde a, bOR

Nota: Continuturile vor fi abordate din perspectiva competentelor specifice. Activitatile de invatare sugerate
ofera o imagine posibila privind contextele de formare/dezvoltare a acestor competente.
(Programa scolara pentru disciplina Matematica, OMEN nr. 3393/28.02.2017)

Felhasznalva a fenti részletben taldlhaté informacidkat, dolgozzon ki egy felmér6t, amellyel a megjelolt
sajatos kompetencidk kialakuldsat/fejlodését méri fel az ,,Intervallumok. Egyenlétlenségek R -ben” tanitési
egység végén. A felmér6 tartalmazzon Ot itemet: egy kiegészitds-, egy rovid vdlaszos-, egy feleletvdlasztos-,
egy strukturdlt kérdés- és egy feladatmegoldo tipusu itemet.
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Minden javasolt item esetén:
- nevezze meg a felmérendd sajatos kompetenciét;
- nevezze meg azt a tanuldsi tevékenységet, amelynek keretén beliil alkalmaznd ezt az itemet;
- irjale ezen tipusu item alkalmazdsanak egy elonyét;
- irjale ezen tipusu item alkalmazdsdnak egy hatranyat;
- tartsa be az itemtipus formai kdvetelményét;
- tartsa be a tudomdnyos helyességet, beleértve a varhaté valaszt is.
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